GUÍA DE EJERCICIOS DE LOGARITMOS — NIVEL DIFÍCIL
Nombre: ________________________________
Curso: _________________________________
Fecha: _________________________________
I. ENCUENTRA EL VALOR DE LA INCÓGNITA
Resuelve cada ejercicio.
1. logₐ(1/125) = −3
2. logₐ(256) = 4
3. logₐ(1/81) = −4
4. log₁/₃(243) = a
5. log₁/₄(32) = a
6. log₁/₂₅(125) = a
7. logₐ(√32) = 5/2
8. logₐ(1/√27) = −3/2
9. log₁₆(a) = −3/4
10. log₁/₉(a) = −3/2
11. logₐ(64) = −3
12. logₐ(1/32) = 5/2
II. DESARROLLA LOS LOGARITMOS
Expresa cada ejercicio como suma y/o resta de logaritmos.
13. logₐ(x⁵y³/z²)
14. logₐ(x⁴y⁷/z⁵)
15. logₐ(√(x³y⁵/z²))
16. logₐ(³√(x⁴y²/z⁵))
17. logₐ((x²y³)⁴/z⁵)
18. logₐ(√(x⁵/(y³z⁴)))
19. logₐ(⁴√(x⁶y³/z²))
20. logₐ((x³y⁻²)/(z⁴w⁻³))
21. logₐ(³√((x⁵y²)/(z⁷)))
22. logₐ((x²√y)/(z³⁴√w))
III. CONDENSA EN UN SOLO LOGARITMO
23. 4logₐ(x) + 3logₐ(y) − 2logₐ(z)
24. (1/2)logₐ(x) + 3logₐ(y) − logₐ(z)
25. 5logₐ(x) − 2logₐ(y) − 3logₐ(z)
26. (3/2)logₐ(x) − (1/2)logₐ(y)
27. 2logₐ(x) + 4logₐ(y) − (1/3)logₐ(z)
28. (1/2)logₐ(x) + (2/3)logₐ(y) − 3logₐ(z)
29. 3[logₐ(x) − logₐ(y)] + 2logₐ(z)
30. 2[logₐ(x) + logₐ(y)] − 4logₐ(z)
IV. RESUELVE LAS ECUACIONES LOGARÍTMICAS
31. log₂(x − 3) = 5
32. log₃(2x + 1) = 4
33. log₅(x² − 4) = 2
34. log₂(x) + log₂(x − 2) = 3
35. log₃(x) + log₃(x − 2) = 2
36. log₅(x + 4) − log₅(x) = 1
37. log₂(x + 6) − log₂(x) = 2
38. log₄(x − 1) + log₄(x + 2) = 2
39. log₃(x + 1) + log₃(x − 1) = 2
40. log₂(x² − 5x + 6) = 3
41. log₅(x² − 6x + 8) = 1
42. log₃(x − 1) + log₃(x − 3) = 2
V. ECUACIONES CON LOGARITMOS EN AMBOS LADOS
43. log₂(x + 3) = log₂(3x − 5)
44. log₅(x² − 4) = log₅(5x + 2)
45. log₃(x² − 2x) = log₃(4x + 3)
46. log₇(2x + 5) = log₇(x² − 1)
47. log₂(x + 4) + log₂(x − 2) = log₂(3x)
48. log₃(x − 1) + log₃(x + 5) = log₃(4x + 8)
49. log₅(x + 2) − log₅(x − 2) = log₅(3)
50. log₂(2x + 1) − log₂(x − 1) = log₂(5)
VI. ECUACIONES DE NIVEL AVANZADO
51. (log₂x)² − 5log₂x + 6 = 0
52. (log₃x)² − 4log₃x + 3 = 0
53. (log₅x)² + log₅x − 6 = 0
54. 2(log₂x)² − 7log₂x + 3 = 0
55. (log₄x)² − (3/2)log₄x + 1/2 = 0
56. log₂(log₃x) = 2
57. log₃(log₂x) = 2
58. log₂(log₂x) = 3
59. log₅(log₅x) = 2
60. log₃(log₃(log₃x)) = 0
VII. DESAFÍO
61. log₂(x − 1) + log₂(x + 1) − log₂(x − 3) = 3
62. log₃(x + 2) + log₃(x − 2) = 2log₃(x − 1)
63. log₂(x) + log₄(x) = 6
64. log₃(x) + log₉(x) = 6
65. log₂(x) · log₄(x) = 8
66. log₃(x) · log₉(x) = 8
67. logₓ(16) + logₓ(4) = 3
68. logₓ(81) − logₓ(3) = 3
69. log₂(x − 1) = 1 + log₂(x − 5)
70. log₃(x + 5) = 2 + log₃(x − 3)
VIII. RETO FINAL
71. log₂(x) + log₂(x − 2) + log₂(x − 6) = log₂(24)
72. log₃(x − 1) + log₃(x − 4) = log₃(2x + 10)
73. log₂(x + 2) − log₂(x − 2) = log₂(x − 1)
74. 2log₃(x) − log₃(x − 2) = 2
75. log₂(x² − 1) − log₂(x − 1) = 4
76. log₅(x² − 4) − log₅(x − 2) = 2
77. log₃(x + 1) + log₉(x + 1) = 3
78. log₂(x) + log₄(x) + log₈(x) = 11
79. logₓ(64) = log₄(x)
80. log₂(x) = logₓ(16)
IX. PROBLEMAS EXTRA — NIVEL MUY DIFÍCIL
81. (log₂x)³ − 6(log₂x)² + 11log₂x − 6 = 0
82. (log₃x)⁴ − 5(log₃x)² + 4 = 0
83. log₂(x) + log₂(x − 1) = 1 + log₂(2x + 3)
84. log₃(x² − 1) − log₃(x − 1) = 2
85. log₅(x² − 9) − log₅(x − 3) = 2
86. log₂(x + 1) + log₄(x + 1) + log₈(x + 1) = 11
87. log₃(x − 2) + log₉(x − 2) = 3
88. log₂(log₂x) + log₂(log₂x − 2) = 3
89. (log₂x)(log₄x)(log₈x) = 9
90. logₓ(2) + logₓ(4) + logₓ(8) = 2
RESPUESTAS
1. 5
2. 4
3. 3
4. −5
5. −5/2
6. −3/2
7. 2
8. 3
9. 1/8
10. 27
11. 1/4
12. 1/4
31. 35
32. 40
33. x = ±√29
34. 4
35. 1 + √10
36. 1
37. 2
38. (−1 + √73)/2
39. √10
40. x = (5 ± √33)/2
41. x = 3 ± √6
42. 2 + √10
43. 4
44. 6
45. 3 + 2√3
46. 1 + √7
47. 4
48. 2
49. 4
50. 2
51. x = 4, 8
52. x = 3, 27
53. x = 25, 1/125
54. x = 2^(1/2), 8
55. x = 2, 4
56. 81
57. 512
58. 256
59. 5²⁵
60. 3²⁷
61. 3 + 2√3
62. 5/2
63. 16
64. 81
65. 16
66. 81
67. 4
68. 3
69. 9
70. 4
75. 15
76. 23
77. 8
78. 64
79. 4
80. 4
84. 8
85. 22
86. 63
87. 7
89. 64
90. 8

